
Lycée : Souassi

Devoir de Synthèse N°2
Prof : Mr Fligène Wissem

Date : 02/03/2009 Epreuve : Mathématiques

Classe : 2 Sc. 2 Durée : 2 heures

- Il est recommandé de soigner la rédaction et la présentation de la copie -

Exercice 1 : (3 points)

1) Calculer la raison r et le premier terme ܷ଴ d’une suite arithmétique ܷ௡ sachant queܷହ = 3 et ଵܷହ = െ27
2) Calculer la raison q et le premier terme ଴ܸ d’une suite géométrique ௡ܸ sachant que଻ܸ = െ1 et ଵܸ଴ = 8

Exercice 2 : (6 points)

Soit la suite (ܷ௡) définie par : ቊ ܷ଴ = 3ܷ௡ାଵ = ଵଶܷ௡ + 1 ,݊ א Գ�
1) a) Calculer ଵܷ et ܷଶ
b) En déduire que (ܷ௡) n’est pas une suite arithmétique et n’est pas une suite
géométrique

2) Soit la suite ( ௡ܸ) définie sur Գ par ௡ܸ = ܷ௡ െ 2
a) Montrer que ( ௡ܸ) est une suite géométrique de raison ݍ = ଵଶ et préciser son premier
terme ଴ܸ

b) Exprimer ௡ܸ puis ܷ௡en fonction de n
3) a) Calculer ܵ = ଵܸ + ଶܸ +ڮ+ ଼ܸ
b) En déduire ܵ' = ଵܷ + ܷଶ +ڮ+ ଼ܷ

Exercice 3 : (4 points)

1) Soit ݔ א ቂ0, గଶቃ tel que ݔ݊ܽݐ = ଷସ. Calculer ݔݏ݋ܿ et ݔ݊݅ݏ
2) Calculer ݏ݋ܿ గହ + ݏ݋ܿ ଶగହ + ݏ݋ܿ ଷగହ + ݏ݋ܿ ସగହ
3) Calculer ଶ݊݅ݏ ቀ గଵଶቁ+ ଶ݊݅ݏ ቀହగଵଶቁ

Exercice 4 : (4 points)

Soit ݔ א ]ߨ,0[ ; On pose (ݔ)݂ = ଵଵା௖௢௦௫ + ଵଵି௖௢௦௫
1) Calculer ݂ ቀగଶቁ ; ݂ ቀగଷቁ et ݂ ቀగ଺ቁ
2) Montrer que pour tout ݔ א ]ߨ,0[ ; (ݔ)݂ = ଶ௦௜௡మ௫
3) Trouver les réels ݔ א ]ߨ,0[ tels que (ݔ)݂ = 4

Exercice 5 : (3 points)

Sur la feuille annexe

1) Tracer l’image de la figure donnée par la rotation directe de centre O et d’angle
గଶ

2) Tracer l’image de la figure donnée par l’homothétie de centre O et de rapport െ ଵଶ
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ANNEXE

A rendre avec la copie

Nom : Prénom : N° : 2Sc2

http://b-mehdi.jimdo.com 



Correction
Solution-Exercice 1

1- ଵܷହ = ܷହ + (15 െ ݎ(5 ֞ െ27 = 3 + ݎ10 ฻ െ30 = ݎ10 ฻ ݎ = െ ଷ଴ଵ଴ ฻ ݎ = െ3ܷହ = ܷ଴ + ݎ5 ฻ 3 = ܷ଴ െ 15฻ ܷ଴ = 18

2- ଵܸ଴ = ଻ܸݍଵ଴ି଻ ฻ 8 = െ1ݍଷ ฻ ଷݍ = െ8 = (െ2)ଷ ฻ ݍ = െ3
଻ܸ = ଴ܸݍ଻ ฻ െ1 = ଴ܸ(െ2)଻ ฻െ1 = ଴ܸ(െ128)฻ ଴ܸ = 1

128
Solution-Exercice 2

1-a- ଵܷ = ଵଶܷ଴ + 1 = ଵଶ × 3 + 1 = ଷଶ + 1 = ହଶ ଵܷ = ହଶܷଶ = ଵଶ ଵܷ + 1 = ଵଶ × ହଶ+ 1 = ହସ+ 1 = ଽସ ܷଶ = ଽସ
b- ଵܷ െ ܷ଴ = ହଶ െ 3 = െ ଵଶ et ܷଶ െ ଵܷ = ଽସെ ହଶ = െ ଵସଵܷ െ ܷ଴ ് ܷଶ െ ଵܷ donc (ܷ௡) n’est pas arithmétique
D’autre part

௎భ௎బ = ఱమଷ = ହ଺ et ௎మ௎భ = వరఱమ = ଽସ × ଶହ = ଽଵ଴௎భ௎బ ് ௎మ௎భ donc (ܷ௡) n’est pas géométrique
2- ௡ܸ = ܷ௡ െ 2
a- ௡ܸାଵ = ܷ௡ାଵ െ 2 = ଵଶܷ௡ + 1െ 2 = ଵଶܷ௡ െ 1 = ଵଶ (ܷ௡ െ 2) = ଵଶ ௡ܸ
Donc ( ௡ܸ) est une suite géométrique de raison ݍ = ଵଶ଴ܸ = ܷ଴ െ 2 = 3 െ 2 = 1 ; ଴ܸ = 1

b- ௡ܸ = ଴ܸݍ௡ = 1 ቀଵଶቁ௡ = ଵଶ೙ ; ௡ܸ = ଵଶ೙
Comme ௡ܸ = ܷ௡ െ 2 alors ܷ௡ = ௡ܸ + 2 d’où ܷ௡ = ଵଶ೙ + 2

3-a- puisque ( ௡ܸ) est une suite géométrique de raison ݍ = ଵଶ ് 1 alors ܵ = ଵܸ + ଶܸ +ڮ+ ଼ܸ = ଵܸ ଵି௤ఴଵି௤
Or ଵܸ = ଵଶభ = ଵଶ donc ܵ = ଵଶ ଵିቀభమቁఴଵିభమ =

ଵଶ ଵିቀభమቁఴభమ = 1െ ቀଵଶቁ଼ = 1െ ଵଶఴ = 1 െ ଵଶହ଺ = ଶହହଶହ଺ ; ܵ = ଶହହଶହ଺
b- ܵᇱ = ଵܷ + ܷଶ +ڮ+ ଼ܷ = ( ଵܸ + 2) + ( ଶܸ + 2) +ڮ+ (଼ܸ + 2)

= ( ଵܸ + ଶܸ +ڮ+ ଼ܸ ) + ൭2 + 2 +ڮ+ 2ᇣᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇥ଼ ௙௢௜௦ ൱ = ܵ + 16 = ଶହହଶହ଺+ 16 = ସଷହଵଶହ଺ ; ܵᇱ = ସଷହଵଶହ଺
Solution-Exercice 3

1- ݔ א ቂ0, గଶቃ tel que ݔ݊ܽݐ = ଷସ
On a : 1 + ݔଶ݊ܽݐ = ଵ௖௢௦మ௫ ֞ 1 +

ଽଵ଺ = ଵ௖௢௦మ௫ ֞ ଶହଵ଺ = ଵ௖௢௦మ௫ ֞ ݔଶݏ݋ܿ = ଵ଺ଶହ ֞ ݔݏ݋ܿ = ସହ ݑ݋ ݔݏ݋ܿ = െ ସହ
Or ݔ א ቂ0, గଶቃ donc 0 ൑ ݔݏ݋ܿ ൑ 1 d’où ݔݏ݋ܿ = ସହ
D’autre part ݔ݊ܽݐ = ௦௜௡௫௖௢௦௫ donc ݔ݊݅ݏ = ݔݏ݋ܿ × ݔ݊ܽݐ = ସହ × ଷସ = ଷହ ainsi ݔ݊ܽݐ = ଷହ
2-

గହ + ସగହ = ߨ donc గହ ݐ݁ ସగହ sont deux angles supplémentaires d’où ݏ݋ܿ ସగହ = െܿݏ݋ గହଶగହ + ଷగହ = ߨ donc ଶగହ ݐ݁ ଷగହ sont deux angles supplémentaires d’où ݏ݋ܿ ଷగହ = െܿݏ݋ ଶగହ
Conclusion ݏ݋ܿ గହ + ݏ݋ܿ ଶగହ + ݏ݋ܿ ଷగହ + ݏ݋ܿ ସగହ = 0

3-
గଵଶ+ ହగଵଶ = గଶ donc గଵଶ ݐ݁ ହగଵଶ sont deux angles complémentaires alors ݊݅ݏ ቀହగଵଶቁ = ݏ݋ܿ ቀ గଵଶቁ
D’où ଶ݊݅ݏ ቀ గଵଶቁ + ଶ݊݅ݏ ቀହగଵଶቁ = ଶ݊݅ݏ ቀ గଵଶቁ+ ଶݏ݋ܿ ቀ గଵଶቁ = 1

Conclusion : ଶ݊݅ݏ ቀ గଵଶቁ + ଶ݊݅ݏ ቀହగଵଶቁ = 1
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Solution-Exercice 4

1- ݂ ቀగଶቁ = ଵଵା௖௢௦ഏమ + ଵଵି௖௢௦ഏమ = 1 + 1 = 2 ݎܽܿ ݏ݋ܿ గଶ = 0 ݂ ቀగଶቁ = 2݂ ቀగଷቁ = ଵଵା௖௢௦ഏయ + ଵଵି௖௢௦ഏయ = ଵଵାభమ+ ଵଵିభమ = ଵయమ + ଵభమ = ଶଷ+ 2 = ଷ଼ ݂ ቀగଷቁ = ଷ଼݂ ቀగ଺ቁ = ଵଵା௖௢௦ഏల + ଵଵି௖௢௦ഏల = ଵଵାξయమ + ଵଵିξయమ = ଵమశξయమ +
ଵమషξయమ =

ଶଶାξଷ+ ଶଶିξଷ = ଶ൫ଶାξଷ൯ାଶ൫ଶିξଷ൯൫ଶାξଷ൯൫ଶିξଷ൯ =
଼ସିଷ = 8݂ ቀగ଺ቁ = 8

2- (ݔ)݂ = ଵଵା௖௢௦௫ + ଵଵି௖௢௦௫ = ଵି௖௢௦௫ାଵା௖௢௦௫
(ଵା௖௢௦௫)(ଵି௖௢௦௫) = ଶଵି௖௢௦మ௫ = ଶ௦௜௡మ௫ car ݔଶ݊݅ݏ + ݔଶݏ݋ܿ = 1

3- (ݔ)݂ = 4֞ ଶ௦௜௡మ௫ = 4֞ ݔଶ݊݅ݏ = ଶସ = ଵଶ ֞ ݔ݊݅ݏ = ξଶଶ ݑ݋ ݔ݊݅ݏ = െ ξଶଶ comme pour tout ݔ א ,]ߨ,0[
0 ൑ ݔ݊݅ݏ ൑ 1 alors ݔ݊݅ݏ = ξଶଶ d’où ݔ = గସ ou ݔ = ߨ െ గସ = ଷగସ

Solution-Exercice 5
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